
CUBEP y r a m i d e , K e g e l u n d K u g e lPyramide, Kegel und Kugel
M A T H E M A T I K • K Ö R P E R • H A N D O U T U N D Ü B U N G

Wie groß ist das Volumen von Körpern mit einer Spitze? Ein Versuch mit Wasser zeigt es.

1 D e r V e r s u c h : u m s c h ü t t e n

P y r a m i d e u n d K e g e l : e i n D r i t t e l

→

1
3 voll

Pyramide und Quader haben dieselbe Grundfläche G und dieselbe Höhe h. Die
Pyramide voll Wasser füllt den Quader zu einem Drittel. Nach 3-mal Umschüt-

ten ist er voll.

Pyramide: V = 1
3 ·G · h

Beim Kegel und Zylinder ist es genauso:

Kegel: V = 1
3 · π · r2 · h

D i e K u g e l : z w e i D r i t t e l d e s Z y l i n d e r s

2
3

h = 2 · r

Eine Kugel passt genau in einen Zylinder mit demselben Radius und der Höhe h = 2 · r. Die
Kugel voll Wasser füllt diesen Zylinder zu zwei Dritteln (Archimedes).

V = 2
3 · π · r2 · 2r, also

Kugel: V = 4
3 · π · r3

B e i s p i e l

Pyramide: a = 3 cm (quadratische Grundfläche), h = 4 cm: V = 1
3 · 9 · 4 = 12 cm3

Kegel: r = 1,5 cm, h = 4 cm: V ≈ 1
3 · 3,14 · 2,25 · 4 ≈ 9,4 cm3

Kugel: r = 1,5 cm: V ≈ 4
3 · 3,14 · 3,375 ≈ 14,1 cm3



LIGHTBULB T i p p Bei Pyramide und Kegel das 1
3 nicht vergessen! G · h ist das Volumen des Prismas oder Zylinders.



2 Ü b u n g e n

A u f g a b e 1 PEPPER-HOTPEPPER-HOTPEPPER-HOT

Berechne das Volumen der Pyramide.

a) G = 12 cm2, h = 5 cm b) quadratische Grundfläche a = 6 cm, h = 10 cm

A u f g a b e 2 PEPPER-HOTPEPPER-HOTPEPPER-HOT

Berechne das Volumen. Rechne mit π ≈ 3,14.

a) Kegel: r = 3 cm, h = 10 cm b) Kugel: r = 3 cm c) Kugel: d = 10 cm

A u f g a b e 3 PEPPER-HOTPEPPER-HOTPEPPER-HOT

Eine Eiswaffel hat die Form eines Kegels: r = 2,5 cm, h = 12 cm. Wie viel Eis passt hinein (ohne Kugel oben)?



A u f g a b e 4 PEPPER-HOTPEPPER-HOTPEPPER-HOT

Zusatz (kann entfallen): Ein Zylinder, ein Kegel und eine Kugel haben alle r = 3 cm. Zylinder und Kegel sind h = 6 cm hoch. Berechne

alle drei Volumen. Was fällt dir auf?

L ö s u n g e n

A1: a) 1
3 · 12 · 5 = 20 cm3 b) 1

3 · 36 · 10 = 120 cm3.

A2: a) 1
3 · 3,14 · 9 · 10 = 94,2 cm3 b) 4

3 · 3,14 · 27 = 113,04 cm3 c) r = 5 cm: 4
3 · 3,14 · 125 ≈ 523,3 cm3.

A3: 1
3 · 3,14 · 6,25 · 12 = 78,5 cm3.

A4: Zylinder 3,14 · 9 · 6 = 169,56 cm3, Kegel 56,52 cm3, Kugel 113,04 cm3. Kegel + Kugel = Zylinder; Kegel : Kugel : Zylinder = 1 : 2 : 3

(Archimedes).


